Vizsgatémakorok (Szamelmélet2)

A szobeli vizsgan mindenki egy témakort kap az aldbbiak koziil (sorsolas utén), amibdl kérdezek.
Fontos, hogy mindent értsetek (bizonyitasokat is), tudjatok példakat és ellenpéldakat mondani, tudja-
tok, hogy melyik lemma min mulik és a tételekhez hogy (és melyik 1épésben) hasznaltuk Gket, ill. a tétel
feltételeit. Kétféle opcio koziil lehet valasztani: (1) felkésziilési idd nincs, viszont a sajat jegyzeteiteket
végig hasznalhatjatok (arra persze nincs id6, hogy ott helyben értsetek meg valamit, de tényszeri dolgo-
kat ki szabad puskazni) vagy (2) van felkésziilési id6, de nem lehet semmit sem hasznéalni. A tematikabol
mindenki kihagyhat egy témakort. Azt, hogy melyiket hagytéatok ki, a tételhuzas el6tt kell jelezni.

1. Kombinatorikus szamelmélet: csupa kiilonb6z6 6sszegek, Cauchy—-Davenport, fed6rendszerek.

2. Gauls-egészek szamelmélete, 2 négyzetszam tétel. 3 négyzetszam tétel a Hasse-Minkowski tétel
felhasznalasaval.

3. Waring problémakor, g(k) és G(k) also becslése. Dirichlet-sorok konvergencidja, a Riemann-féle
(-fliggvény.

4. Binaris kvadratikus alakok SLy(Z)-ekvivalencidja, redukalt alak. Adott negativ diszkriminanst
kvadratikus alakbol ekvivalencia erejéig véges sok van. A paros diszkriminansu esetben azon D-k
meghatéarozasa, melyekre h(D) = 1.

5. Dirichlet approximacios tétele. A Pell-egyenlet.

6. Minkowski racsponttétele és alkalmazasa a diofantikus approximaciora. Liouville tétele, transz-
cendens szam konstrukcioja. Thue tétele bizonyos diofantikus egyenletek megoldasszaméanak vé-
gességérol.

7. Az e és a m transzcendens.
8. Véges és végtelen Sidon-sorozatok.

9. A p-adikus szamok. Hensel lemma és kévetkezményei. A multiplikativ csoport négyzetelemekkel
vett faktorcsoportjanak leirasa.

10. A Hilbert-szimboélum és alaptulajdonsagai, Hilbert reciprocitasi tétele, racionélis szam illesztése
adott Hilbert-szimboélumra.

11. Kvadratikus alakok 2-t6l kiilonbo6z6 karakterisztikdban, a Hasse-Minkowski tétel.



