Szamelmélet?2 feladatok
5. feladatsor

Minden feladat helyes megoldéasa 1 pontot ér. A félév soran legalabb 24 feladat lesz Gsszesen (var-
hatoan joval tobb). A J-es jegyhez legalabb 3J + 3 pontot kell szerezni. Az éran kimondott tételeket
szabad hasznélni.

1.

Igazoljuk, hogy egy > > a;p' (a; =0,1,...,p— 1, i > —m) alakba irt p-adikus szam pontosan
akkor racionalis, ha jegyeinek sorozata egy bizonyos ponttol kezdve periodikus.

. Igazoljuk, hogy ha (a,p) =1 (a € Z), akkor az a?" sorozat konvergal Q,-ben.

. Igazoljuk, hogy a Q, test minden automorfizmusa folytonos, specidlisan identikus.

Mutassuk meg, hogy Q, algebrai lezartja Q,-nek végtelen bévitése.

Legyen f(X) = ap+a1 X+ - -+a, X"+ - - € Z,[[ X]| p-adikus egész egyiitthatos formalis hatvanysor.
Mutassuk meg, hogy f konvergens a {|X|, < 1} nyilt egységkorlapon és itt (legfeljebb) véges sok
gyoke van.

. Mi a log(1 + =) és az exp(z) hatvanysoranak p-adikus konvergenciasugara? Igazoljuk, hogy ha

p pératlan prim, akkor Z) = F) x Z, (itt a masodik Z, a p-adikus egészek additiv csoportja).
Mutassuk meg tovabba, hogy Z; = {+1} x Zs.



