Szamelmélet?2 feladatok
3. feladatsor

Minden feladat helyes megoldéasa 1 pontot ér. A félév soran legalabb 24 feladat lesz Gsszesen (var-
hatoan joval tobb). A J-es jegyhez legalabb 3J + 3 pontot kell szerezni. Az éran kimondott tételeket
szabad hasznélni.

1.
2.

Mely p > 0 primszdmok esetén oldhat6é meg az 2% — py? = —1 diofantikus egyenlet (Z-ben)?

Legyen o € R\ Q. Igazoljuk, hogy {na} mindeniitt stri a (0, 1) intervallumban.

. Legyen k > 0 tetsz6leges valos szam és H azoknak az o valés szdmoknak a halmaza, amelyekhez

< qum teljesiil. Igazoljuk, hogy H

végtelen sok olyan p/q racionalis szam talalhato, hogy ‘a — §

nullmérték.

A Minkowski-féle racsponttétel alkalmazasaval adjunk j bizonyitast arra, hogy minden 4k + 1
alakt primszam elall két négyzetszam Osszegeként.

Bizonyitsuk be, hogy tetszdleges oy és s irracionélis szamokhoz végtelen sok kozos nevezdjd py/q,

a; — %) < :3(1%/2 (7 = 1,2). (Hasznaljuk Minkowski

racsponttételének haromdimenzios analogonjat. )

p2/q racionalis szampar létezik, amelyre




