Bizonyitandé vizsgakérdések (Szamelmélet 1 Intenziv, 2021/22 Gsz

A vizsgan mindenki egy tételt huz az aldbbi elsé 14-bdl, mellyel legfeljebb 4-est lehet szerezni. Az
5-6shoz a tovabbiak (15-21) koziil egy szabadon valasztott tételbdl is le kell felelni.
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Végtelen sok prim van. Végtelen sok 4k — 1 alaki prim van, altaldnositésok.

Fuklideszi algoritmus, a kitiintetett kozos oszto elGéllitasa egész egyiitthatos linearis kombinéacio-
ként.

A szamelmélet alaptétele.

. Kanonikus alak, osztok szamanak, két szam legnagyobb kozos osztojanak és legkisebb kozos tobb-

szorosének leolvasasa. Legendre formula a faktoridlis primfelbontasara.

. Az Euler-féle ¢-fliggvény, kiszamitasa a primtényezds felbontéasbol. Az Euler—Fermat-tétel, a

Wilson-tétel.

. Lineéris kongruenciak és kétvaltozos linearis diofantikus egyenletek megoldhatosiga, megoldasa.

. Pitagoraszi szamhérmasok paraméterezése.

Szimultan kongruenciarendszerek, a kinai maradéktétel.

. Primhatvanyalapt kongruenciék visszavezetése primalapira, Hensel-lemma.

Nevezetes szamelméleti fliggvények, képletiik. Additiv és multiplikativ szamelméleti fliggvények.
Osszegzési fiiggvény, Mobius megforditasi formula.

Péros tokéletes szamok jellemzése.

Rend, primitiv gyok, index. Mod p létezik primitiv gyok, ha p prim.

Kvadratikus maradékok, Legendre-szimbolum, Jacobi-szimboélum, alaptulajdonsagaik, Euler-lemma.
Kvadratikus reciprocitas (NB), a Legendre-szimboélum kiszamitasa.
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Az 5-6sért valaszthato tételek:

Azon m egész szamok jellemzése, melyekre mod m létezik primitiv gyok.

2 négyzetszam- és 4 négyzetszam tétel.

A 7(z) also és felss becslése.

Csebisev-tétel, a primek reciprokosszege.

Annak a valoszintisége, hogy két pozitiv egész szam relativ prim; ((2) = %2 igazolasa.

A kombinatorikus nullhelytétel, a Chevalley—Warning-tétel, alkalmazésok.

Primek 22 + 2y?, 2 — 2y%, ill. 2% — 3y? alakban.



