9. gyakorlat

1. Igazoljuk, hogy ha pta, ptb és c tetszoleges egészek, akkor az ax?® + by? = ¢ (mod p)
kongruencia megoldhato.

2. Mutassuk meg, hogy végtelen sok olyan prim van, amelynek (tizes szamrendszerben)

(a) az els6 szamjegye 1-es;
(b) az elsd ezer szamjegye 4-es.
3. (a) Bizonyitsuk be, hogy (2:) minden n 4+ 1 < p < 2n primszamnak pontosan az elsé
hatvanyéval oszthato.
(b) Mutassuk meg, hogy ha p > 3 prim és 2n/5 < p < n/2, akkor (277) nem oszthato
p-vel.

4. ITgazoljuk a primszamtétel felhasznalasaval a kovetkezs becsléseket.

(a) limy, o0 = > p<nlogp = 1.
(b) Az n-nél nem nagyobb primek szorzata ,koriilbeliil” e™ az alabbi értelemben: Bar-
mely ¢ > 0-hoz létezik olyan ng, hogy minden n > ny-ra

e(l—s)n < Hp < e(l—i—e)n )

p<n

5. Bizonyitsuk be, hogy n > 1 esetén n! nem lehet teljes hatvany.

6 Milyen also és fels6 becslést kapnatunk p,-re, ha a primszamtétel helyett a clﬁ <

m(x) < 27

becslést hasznéljuk.

7* Bizonyitsuk be, hogy barmely ¢ > 0-hoz végtelen sok olyan n pozitiv egész 1étezik,
amelyre p,1 — p, < (14 ¢)logn. (Itt p, az n-edik primszamot jeloli.)



