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3. gyakorlat

. Hatarozzuk meg az Eukleidészi algoritmussal a 623 és 854 egész szamok

legnagyobb kozos osztojat. Irjuk fel a kozos osztot 62324854y alakban,
ahol x és y egész szamok.

a) Héany olyan u,v egész szampar van, amelyre (a,b) = au + bv?

b) Az (a,b) = au+bv elgallitasban mi u és v legnagyobb kozos osztoja?
a) Definialjuk az oszthatésagot az S = {a + b5 : a,b € Z} szam-

korben. Mutassunk egy elemet S-ben, amely felbonthatatlan, de
nem primszam.

b)* Az S"={a+ b%g . a,b € Z} szamkorben viszont igaz a szamel-
mélet alaptétele: ugyanazok a felbonthatatlanok, mint a primek.

Legyenek a és b kiilonboz6 pozitiv egészek. Melyek igazak az alabbi
allitasok koziil?

a) Végtelen sok n egészre (a 4+ n,b+n) = 1.

b) Végtelen sok n egészre (a +n,b+n) = (b+n,bn) = 1.

c) Végtelen sok n egészre (a +n,bn) = (b+n,bn) = 1.

. Tekintsiik a véges tizedestortek V' halmazat.

a) Hatéarozzuk meg az egységeket és a felbonthatatlanokat.

b) Bizonyitsuk be, hogy V-ben érvényes a szamelmélet alaptétele.

Mutassuk meg, hogy n > 0, k > 0, a > 1 egészek esetén
(a" —1,a* —1) =a™® — 1.

. Igazoljuk, hogy ha az n pozitiv egész szam nem 3% alaku, akkor a

kovetkez§ szam Osszetett:
142" +4".
Bizonyitsuk be, hogy ha n természetes szam, akkor
(5 + x/2_6) '
tizedestort alakjaban a tizedesvesszét kdvetd elsé n jegy egyenld.

Legyen f, a Fibonacci sorozat n-edik tagja (azaz fo = 0, fi = 1, és
fox1 = fo+ foo1r han > 1). Igazoljuk, hogy fi | f. akkor és csak
akkor, ha k | n vagy k = 2. Tovabba fu,x) = (fa, fx)-



