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. Legyen GG egy véges csoport. Igazoljuk, hogy a KG csoportalgebra izomorfaz f: G - K
fiiggvények gytrdjével, ahol a szorzés a konvolucio: fi * f2(9) = Y neq fi(gh™h) fa(R).

. Melyek azok a véges csoportok, amelyekre a CG csoportalgebra tartalmaz a) nilpotens
balidealt; b) nilpotens elemet?

. Hany ideél van a CG csoportalgebraban? (G véges csoport.)

. Hatarozzuk meg az F3S3 és az 555 csoportalgebrak Jacobson radikaljat.

1 : :
0 le maétrixot. Igazoljuk, hogy ez
egy reprezenticidja a végtelen ciklikus Z additiv csoportnak. Teljesen reducibilis-e ez a
reprezentacio (azaz eléall-e irreducibilisek direkt Gsszegeként)?

. Rendeljiik hozza minden n € Z egész szamhoz az

. Hany péaronként nemekvivalens 6tdimenziés reprezentacidja van az S3 csoportnak?

. Igazoljuk, hogy ha g € G masodrendd, és x egy karaktere G-nek, akkor x(g) € Z és
x(g) paritasa megegyezik a y-hez tartozo reprezentacio dimenzidjanak paritasaval.

. Legyen m: G — GL,(C) egy végesdimenzios reprezentacioja a G csoportnak. A
kontragrediens reprezentdcidja a 7*: G — GL,(C) homomorfizmus, melyre 7*(g) =
7(g~HT. Igazoljuk, hogy ez valoban reprezentdcié. Mi a karaktere?

. Hany egydimenzios reprezentécioja van egy G csoportnak?



