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4. feladatsor
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. Melyik csoporttal izomorf az Sy csoport 2-Sylow részcsoportja?

. Legyen P egy p-Sylow G-ben, és N <G. Igazoljuk, hogy PN/N egy p-Sylowja G/N-nek, és PNN

egy p-Sylowja N-nek.

(beadand6 HF) Tegyiik fol, hogy a G csoport rendjében a p prim elsé hatvanyon szerepel. Mutassuk
meg, hogy a p-Sylow részcsoportok szama a p-edrendi elemek szaméanak a p — 1-ed része.

Igazoljuk, hogy ha a G csoportban minden p-Sylow részcsoport norméloszté6 minden p primre,
akkor G a Sylow részcsoportjainak direkt szorzata.

[gazoljuk, hogy nincs 200, 204, 260, 56, 616 rendd egyszerid csoport.

. Igazoljuk, hogy ha p, ¢, r kiillonb6z6 primek, akkor nincs pgr rendid egyszert csoport.

. Igazoljuk, hogy ha p és ¢ kiilonb6z6 primek, akkor nincs p2q rendii egyszerti csoport.

Legyen p egy prim és P < GL,(F,) egy p-Sylow részcsoport. Igazoljuk, hogy van olyan 0 # v € F}
vektor, ami kozos sajatvektora (a A = 1 sajatértékhez) az Osszes g € P matrixnak.

(Frattini elv) Legyen N <1 G és P egy p-Sylowja N-nek. Igazoljuk, hogy G = NNg(P), és hogy
N¢(P) tartalmazza G egy p-Sylow részcsoportjat.

Tegyiik fel, hogy K < G tartalmazza G egy p-Sylowjanak normalizatorat. Mutassuk meg, hogy
Ng(K) =K és |G: K|=1 (mod p).

11.

Legyenek p # g primek. Igazoljuk, hogy barmely két nemkommutativ pq rendd csoport izomorf.

Nehezebb feladatok

12¥ Igazoljuk, hogy ha p # ¢ primek és a > 0 egész, akkor nincs p®q rendii egyszert csoport.



