Algebra2 Intenziv verzio
2. feladatsor
2016. szeptember 22.

1. Igazoljuk, hogy ha egy H < G részcsoport indexe 2, akkor H normaloszté G-ben.

2. Legyen G csoport, N <1 G normaloszt6. Bizonyitsuk be, hogy az N-et tartalmazo K
részcsoport pontosan akkor norméloszté G-ben, ha a kanonikus homomorfizmusnél vett
képe K /N normaloszté6 G/N-ben.

3. Bizonyitsuk be, hogy Inn(G) = G/Z(G).

4. Bizonyitsuk be, hogy Z(S,) =1, han > 3.

5. Mi Z(D,)? Es Z(Q)?

6. Mely matrixokbol all Z(GL,,(K))? Mennyi |Z(SL,(F,))|?

7. Keressiink olyan G csoportot, H < G részcsoportot, és g € G elemet, melyre g ' Hg <
H.

8. Mutassuk meg, hogy egy csoportban az n rendd elemek altal generalt részcsoport mindig
normaéloszto, s6t karakterisztikus részcsoport.

9. Legyen A Abel-csoport, n > 0 egész szam, és irjuk az A-beli miiveletet additivan.
Bizonyitsuk be, hogy nA := {na | a € A}, és A[n] := {a € A | na = 0} karakterisztikus
részcsoportok.

10* Mely véges csoportoknak létezik olyan masodrendd automorfizmusa, amelynek egyetlen
fixpontja az egységelem? (Az ilyen automorfizmust fixpontmentesnek hivjak.)



