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. Legyen M egy modulus az R gytrd {6lott, és X C M. Igazoljuk, hogy az X altal

generalt részmodulus M-ben nem més, mint {> " rx; | r; € R,z; € X,n > 0}.

. Igazoljuk, hogy ha S < R egységelemes részgytiri az R egységelemes gytriiben, akkor

R egy S-modulus az R-beli szorzéssal és Osszeadéssal.

Legyen V vektortér a K test folott, és p: V' — V lineéris leképezés. Ekkor V' modulus
K|z] felett az f(x)v := f(¢)(v) szorzassal. Bizonyitsuk be, hogy V részmodulusai éppen
a p-invarians alterek V-ben.

. Igazoljuk, hogy ferdetest f6l6tt minden (végesen generalt) modulus szabad, azaz minden

(végesen generalt) modulusnak van bazisa. Mutassuk meg, hogy a bazis elemszdma is
egyértelm.

Legyen M egy bal R-modulus. Igazoljuk, hogy Homg(grR, M) = M (kommutativ R
esetén mint R-modulusok, egyébként mint Abel-csoportok).

Legyen M egy bal R-modulus. Tegyiik jobb R-modulussa Hompg(M, g R)-et. Igaz-e
mindig, hogy Homg(Homg(M,g R), Rg) = M?

Mutassuk meg, hogy Homgy(Z/nZ, Z/mZ) = Z/(m,n)Z.

Legyen V' egy végesdimenzios vektortér a K test f6lott, R = Endk (V). Igazoljuk, hogy
V egyszert modulus R folott.

. Legyen f € Endz(M) idempotens, azaz f? = f. Bizonyitsuk be, hogy M = Im(f) &

Ker(f) mint R-modulus. Igazoljuk azt is, hogy minden direktosszeg-felbontas elGall
ilyen alakban.

Egyszerti modulus endomorfizmusgytrtijében mik az idempotens elemek?



