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1. Legyen R tetszéleges egységelemes gytird L <1, R minimélis balideal. Igazoljuk, hogy
L? = 0 vagy van olyan e € L idempotens (azaz e* = ¢), melyre L = Re.

2. Mutassuk meg, hogy ha R féligegyszertd, akkor M, (R) is féligegyszerd. Igaz-e a megfor-
ditas?

3. Tegyiik fel, hogy R nullosztomentes. Bizonyitsuk be, hogy ha M, (R) féligegyszert,
akkor R ferdetest.

4. Legyen R = C[0,1] a [0, 1] zart intervallumon folytonos fiiggvények gytirtje a ponton-
kénti Osszeadassal és szorzassal. Féligegyszerti-e R?

5. Igazoljuk, hogy ha az R véges gylird minden r eleméhez van olyan n > 1 egész, melyre
r™ = r, akkor R kommutativ. A bizonyitasban felhasznalhatjuk azt a (még nem tanult)
tényt, mely szerint minden véges ferdetest kommutativ. (Az allitas igaz végtelen R
esetén is, de az joval nehezebb.)

6. Legyen az R gytrd k darab ferdetest feletti teljes matrixgytri direkt 6sszege. Mutassuk
meg, hogy R f0lott pontosan k darab egyszerd modulus van, és hogy R féligegyszer.

7* Legyen R egy tetszoleges egységelemes gytrt. Igazoljuk, hogy R/J(R) izomorf ferdetest
feletti stird matrixgytrik direkt szorzatanak egy részgytrtjével.



