Algebra3 matematikus
1. ZH
2010. oktober 22.

A maximélis pontszam minden feladatra 6 pont. A ZH jegye a pontszam hatodrésze.
Hasznalni csak egy lapnyi kézzel irott puskat lehet, szamologépet, mobiltelefont viszont
nem. A rendelkezésre all6 id6 120 perc. Minden beadott lapon szerepeljen a szerzé neve.
Mindenkinek eredményes feladatmegoldast kivanok!

1.

Transzformaljuk négyzetdsszeggé ortonormdlt bazisban a —a? — 4dxy + 4yz + 22 kvadra-
tikus alakot.

. A valos ¢ paraméter mely értékeire lesz a ca? +2cay+y? kvadratikus alak pozitiv definit?

Legyen A egy normaélis transzformacio egy (véges dimenzios) komplex euklideszi téren,
k pedig egy pozitiv egész szam.

a) Bizonyitsuk be, hogy van olyan B normadlis transzformacio, melyre B* = A.
b) Igaz-e, hogy ha A 6nadjungalt, akkor B is valaszthato annak?

c¢) Igaz-e, hogy ha A unitér, akkor B is valaszthato annak?

Legyen R egy kommutativ, egységelemes gytirt, melynek I az egyetlen 0-t6l és R-t6l
kiilonb6z6 idealja. Mutassuk meg, hogy [ zérogytr.

Melyek a maximaélis idedlok a Zso[z]/(2* — 3) gytirtiben? Héany elemtiek a faktorgytirtik?

Oldjuk meg az egész szamok korében az 42 + 1 = y° egyenletet.

. Adjunk példéat olyan R gyftrtire, melyben minden végesen generélt ideél fgideal, de a

gytrd nem Noether.



