11.

12.

13.

14.

15.

16-17.

Mat. I. (BSc.) Algebra2: 1. vizsgadolgozat (normal), II. rész 2012. dec. 20.

NEV: Neptun AZONOSITO:

I1. rész (60 perc). Minden vdlaszért 0 vagy 1 pont jar (negativ pontszam nincs). Indokolni

nem kell. Aki elér legalabb 10 pontot (és az 1. részbdl is legalabb hetet), annak a dolgozata mdr
legalabb elégséges; aki viszont nem éri el a 8 pontot, azé biztosan elégtelen (ez utdbbi esetben
a harmadik részt ki sem javitjuk). A tobbi esetben a vizsga eredményessége a mdsik két részre
kapott pontszdmtol fiigg, a részletek és a ponthatdarok a harmadik rész feladatlapjdan taldlhatok.

Melyik az a vektortéraxioma, amelyben egy vektor és egy skalar szerepel?

Adjuk meg a siknak egy olyan részhalmazat, ami az dsszeadasra nézve zart, de a skalarral valo

SZOrzZAasra nem.

Adjunk meg egy haromdimenzios alteret az R folotti R**? vektortérben.

Legyen by = (2,1) és by = (1,—1). Adjuk meg ebben a
béazisban a (3, 3) vektor koordinata(oszlop)vektorat.

Ha egy vektortérben van 6telemi 6sszefiiggs generatorrend-
szer és haromelemd fiiggetlen rendszer is, akkor mik a di-
menzio lehetséges értékei?

A kovetkezs levezetésben azt igazoljuk, hogy linearis leképezések Osszege Osszegtarté. Minden
egyes egyenlGségjelhez irjuk a mellette levs keretbe az A, S, L, O, N betiik egyikét aszerint,
hogy annak a lépésnek mi az indoklasa. A betik jelentése:

(A) Vektortéraxioma.
(S) A Gsszegtarto. 5 v. 4 helyes valasz: 2 pont;
(L) B osszegtarto. (Pontozds: 2 v. 3 helyes valasz: 1 pont;)
(O) Leképezések osszegének definicidja. egyébként: 0 pont.
(N) A fentiek koziil egyik sem.




18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

Mat. I. (BSc.) Algebra2: 1. vizsga 11/2

Ha A és B linearis leképezések, melyekre A(v) = 2v és
B(v) = 3v, akkor mennyi (A? 4+ B)(3v)?

Mi az x tengelyre valo tiikrozés determinénsa?

Mennyi annak az R**? — R**? linearis leképezésnek a rang-
ja, mely egy A matrixhoz (AT — A)-t rendel?

Egy nem diagonalizalhato C***-beli matrixnak a 0 és 2 is
sajatértéke. Mi lehet a minimalpolinomja?

Mely a € C értékekre lesz az (g “ : 1) méatrix minimal-

polinomja elsé fokt?

Az M € C™™ méatrixra M? = 0. Mekkora lehet a Jordan-
alakjaban a legnagyobb blokk mérete?

2 i’)) ONB-ben diagonalizalhato R folott. Mik a ¢ szam

lehetséges valos értékei?

Adjunk meg olyan val6s matrixot, ami C f6l6tt diagonali-
zalhaté ONB-ben, de R f6l6tt nem.

Ha z € C abszolut értéke 2, akkor mennyi H(Zz, 4i, 2)TH?

Ha a? + 40> = 5 és 4¢? + d®> = 4, akkor mi lesz ac + bd
maximalis értéke? Itt a,b,c,d € R.

) z (1+14)/2
Mely z € C komplex szdmokra lesz a <(1 )2 (1- z)/2)

matrix unitér?

Egy matrix egyszerre onadjungalt és unitér. Mely komplex
szamok lehetnek a sajatértékei?

) : s b 1 .
Egy valos kvadratikus alak méatrixa 1 —p) Mi a kvad-

ratikus karaktere?
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