Algebra2 Intenziv verzio
1. ZH
2012. marcius 30.

A maximalis pontszim minden feladatra 1 pont. A ZH jegye a pontszam egészrésze.
Hasznalni minden irott és nyomtatott segédezkozt lehet — szamologépet, mobiltelefont viszont
nem. A rendelkezésre all6 id6 120 perc. Minden beadott lapon szerepeljen a szerzé neve.
Mindenkinek eredményes feladatmegoldast kivanok!

2 —1 2
1. Szamitsuk ki az | 1 0 4 | matrix karakterisztikus polinomjat, minimalpolinomjat,
0 0 2

és Jordan-féle normalalakjat (az attérési matrixot nem kell meghatarozni).

2. Transzforméaljuk négyzetosszeggé ortonormalt bazisban az 22 + 4y + 5y% + 2yz + 22
kvadratikus alakot.

3. Legyen 3 szimmetrikus bilinearis fiiggvény egy V' végesdimenzios R feletti vektortéren.
Egy tetszoleges U < V altérre jelolje Ut = {v € V | B(u,v) = 0 Vu € U} az U
[-ortogonalis alterét. Igaz-e, hogy (U + W)+ =U+tNnW+?

4. Legyen A € C™*". Igazoljuk, hogy A*A és A rangja megegyezik.

5. Legyen ¢ egy olyan linearis transzformacié egy n-dimenziés vektortéren, melynek n
(paronkeént) kiilonb6z6 sajatértéke van. Bizonyitsuk be, hogy minden ¢-vel felcserélhetd
linearis transzformécié diagonalizalhato.

6. Bizonyitsuk be, hogy ha M € K™ invertalhato méatrix, akkor van olyan f € Klx]
polinom, melyre f(M) = M~

7. Legyen A, B € K™". Bizonyitsuk be, hogy AB-nek és BA-nak ugyanaz a karakterisz-
tikus polinomja.



