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. Bizonyitsuk be, hogy 23" + 3+ 4+ 2342 oszthaté 22 + = + 1-gyel.

. Legyen f(z) € Zlz], f(p/q) =0 (p,q, € Z, (p,q) = 1). Bizonyitsuk be, hogy p osztoja f

konstans tagjanak, ¢ pedig f f6egyiitthatdjanak.

Legyen f(z) € Z[x], f(p/q) =0 (p,q, € Z, (p,q) = 1). Bizonyitsuk be, hogy p—q | f(1),
p+al f(=1).

. Igazoljuk, hogy ha f(z) € Z[z]| és f(0), f(1) paratlan szamok, akkor f-nek nincs egész

gyoke.

Bontsuk fel az 2* —1, 2 +1, 249, 25— 423+ 3 polinomokat R és C felett irreducibilisek
szorzatara.

Bontsuk 223 + 3z + 5-6t Q felett irreducibilisek szorzatara.

Mely c egész szamokra irreducibilis Z felett az z* + ¢ polinom? Es mely racionalis c-kre
Q felett?

Bontsuk z* — 1022 + 1-et R, Z, F5, Fy, Fq; felett irreducibilisek szorzatéra.

Lehet-e egy Q, illetve Iy f6l6tt irreducibilis polinomnak tobbszoros gyoke egy nagyobb
testben? Igaz-e Q, illetve Fy f6l6tt, hogy ha az f polinomra (f, f') # 1, akkor van olyan
g irreducibilis polinom, hogy ¢* | f?

10. Legyen p egy primszém, f € Z[z] egy n-edfokd polinom, ahol n > 1, és 0 < k < n.
Legyen f € F,[z] az f modulo p véve. Az alabbi allitasok koziil melyek igazak?
a) Ha f irreducibilis Q f6ltt, akkor f irreducibilis F, fol5tt.
b) Ha f irreducibilis F,, folétt, akkor f irreducibilis Q f5l5tt.
¢) Ha f irreducibilis F, folott, és f foka n, akkor f irreducibilis Q folott.
d) Ha f irreducibilis F, folott, és f foka n, akkor f irreducibilis Q folott.
e) Ha f-nek van Z folott k-adfokt tényez6je, akkor f-nak is van k-adfokt tényezdje.
Nehezebb feladatok
11. Bizonyitsuk be, hogy az



12.

13.

14.

(a) a+bv2, a,b€Z;
(b) a+bV3, a,b e Z;
(c) a+bi,a,beZ

alakt szamok korében igaz a szdmelmélet alaptétele.
[gazoljuk, hogy =" + x + 3 minden n > 1 egész szamra irreduciblis Z felett.

Legyen f egy m-edfokt egész egyiitthatos polinom. Igazoljuk, hogy ha f helyettesitési
értéke legalabb 2n + 1 (kiilonb6z6) helyen primszam, akkor f irreducibilis Z folott.

Van-e olyan f € Zz], hogy minden g € Z[z] nem konstans polinomra az f (g(x))
polinom irreducibilis Q folott?



