Algebral Intenziv verzio
2. ZH
2015. december 8.

A maximalis pontszdim minden feladatra 1 pont. A ZH jegye a pontszam egészrésze.
Hasznélni egy, kézzel irott Ay-es lapot lehet — viszont semmi mast (pl. szamolégépet, mobil-
telefont) nem. A rendelkezésre allo id6 120 perc. Minden beadott lapon szerepeljen a szerzd
neve. Mindenkinek eredményes feladatmegoldést kivanok!

1. Az r paraméter fiiggvényében szamitsuk ki az aldbbi determinanst és adjuk meg azon
(racionalis) r-eket, melyekre a determinans 0.
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2. Bontsuk irreducibilisek szorzatara Fy f6lott az 2° + 2* + 1 polinomot.

3. Legyenek az x3 + px + g polinom gydkei oy, g, az. Szamitsuk ki az a2as + a?a2 + a3a?
Osszeget.

4. Hany otodfoki 1-fSegyiitthatos osztdja van 22 — 1-nek Q[z]-ben?

5. Legyenek p és ¢ kiilonboz6 primek. Igazoljuk, hogy a pgaz® 4 gz* + p323 + p3¢? polinom
irreducibilis Q folott.

6. Szamitsuk ki az
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(n+1) x (n+ 1)-es determinanst, ahol x4, ..., x, tetszSleges komplex szamok.

7. Bizonyitsuk be, hogy minden 0 < k < (Z) esetén van az {1,2,...,n} szamoknak olyan

permutacidja, melyben az inverziok szama pontosan k.



