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A maximalis pontszdim minden feladatra 1 pont. A ZH jegye a pontszam egészrésze.
Hasznalni minden irott és nyomtatott segédezkozt lehet — szamologépet, mobiltelefont viszont
nem. A rendelkezésre all6 id6 110 perc. Minden beadott lapon szerepeljen a szerzé neve.
Mindenkinek eredményes feladatmegoldast kivanok!

1.
2.

Bontsuk irreducibilisek szorzatara Fs f6lott az 2° + 2 + 22 + 2 + 2 polinomot.
Oldjuk meg a komplex szamok korében az 23 4 322 — 1 = 0 egyenletet.

Legyen f(x) = 2" +ax® +b € Z[z], ahol b # 0. i) Bizonyitsuk be, hogy f minden gydke
legfeljebb kétszeres. ii) Adjunk meg olyan f-et az n = 7, k = 3 esetben, aminek van
kétszeres gyoke.

Legyenek a, 3,7 az 23 + ax® + bz + ¢ polinom (nem feltétlen kiilénb6z6, komplex)
gyokei, ahol a,b és ¢ rogzitett komplex szamok. Mely a, b, ¢ értékekre lesz az («, 3,7)
szamharmas egyenlé valamilyen sorrendben az (a3, 5, ya) szamharmassal?

Mennyi a diszkriménsa az =™ + = + 1 polinomnak?
Mely n pozitiv egész szamokra irreducibilis Q folott az 22" + 2™ + 1 polinom?

Bizonyitsuk be, hogy egy egész egyiitthatos, 1-f6egyiitthatdji polinom diszkriminansa
mindig 0-val vagy 1-gyel kongruens modulo 4.



