Mat. I. (BSc.) Algebra és szamelmélet: 4. vizsga (intenziv), I. rész 2024. feb. 1.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (45 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tobbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 6 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
részt ki sem javitjuk.

. Legyen n > 0 egész kanonikus alakja n = p{'p5?---p% (azaz a py,...,p, primek paronként
kiilsnbozdek és ay, ..., a, > 0). Irjuk fel u(n) és o(n) képletét.

—1)Y h =...=q, =1 L
pmy = e = = L s o= 15
0 ha van olyan 1 <1 < r, amire o; > 1 j=1 P
. Legyenek z # y komplex szamok, melyekre |z| = |y|. Mennyi lehet % szoge?
+90°.
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. Széamitsuk ki | 0 1 2| inverzét.
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. Mely a egész szamokra van megoldasa a 30z = a (mod 24) kongruencianak?

O O =

Ha (30,24) | a, azaz ha 6 | a.

. Adjunk ellenpéldat az alabbi allitasra: ,,Ha egy R f6lotti lineéris egyenletrendszerben kevesebb
ismeretlen van, mint egyenlet, akkor nem lehet végtelen sok megoldés.”

Ple4+y=1 20+2y=2 3z + 3y = 3.

. Irjuk fel a [é ? 2 ;1 Z g} permutéciot diszjunkt ciklusok szorzataként.

(12)(36)(45).
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Mat. 1. (BSc.) Algebra és szamelmélet: 4. vizsga, I. rész/2 2024. feb. 1.

Legyen A € R?*? olyan, hogy det A = 2. Mennyi det(5AAT)?

100.

Bontsuk Fy f616tt irreducibilisek szorzatara az = + z* + 1 polinomot.

(22 + 2+ 1) (2 +2+1).

. A racionalis gyokteszt alkalmazéasakor mely raciondlis szdmok johetnek szoba a 325 — 525 +

7z — 92% + & — 2 polinom gyokeként? (Azt nem kell ellendrizni, hogy ezek valoban gyokok-e. )

+1, 42, 4+1/3, 4+2/3.

Mi a lexikografikus legnagyobb tagja a (z1 + x5 4+ 23)%(z9 + x374)? polinomnak?

Mely p primekre irreducibilis az 22 + 2 + 1 polinom modulo p?

Ha p =2 (mod 3).

Irjuk fel névekvés sorrendben és multiplicitassal a 92* — 2 + 322 + 122 + 9 polinom p = 3-ra
vonatkoz6 Newton-poligonjanak meredekségeit.

~2,1/2,1/2,1.




