Mat. I. (BSc.) Algebra és szamelmélet: 3. vizsga (intenziv), I. rész 2024. jan. 24.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (45 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tobbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 6 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
részt ki sem javitjuk.

. Legyen n > 0 egész kanonikus alakja n = p{'p5?---p% (azaz a py,...,p, primek paronként
kiilénbozdek és ay, ..., a, > 0). Irjuk fel o(n) és d(n) képletét.

. Mennyi (1 + i)20% értéke? (Algebrai alakban, a valos és képzetes rész is konkrét szam legyen,

ne binomialis Osszeg. )

. Soroljuk ol 2 — 2 felss félsikba es6 kobgyokeit.

r =a (mod 6)
22 = a (mod 20)

. Mely a egész szamokra van megoldasa az { szimultan kongruenciarendszer-

nek?

. Adjunk ellenpéldat az alabbi allitdsra: ,Ha egy R folotti linearis egyenletrendszerben tobb
ismeretlen van, mint egyenlet, akkor végtelen sok megoldasa van.”

1 2 5 6
5 2 1

. Irjuk fel a [ i g 3} permutéaciot diszjunkt ciklusok szorzataként.




10.

11.

12.

Mat. I. (BSc.) Algebra és szamelmélet: 3. vizsga, I. rész/2 2024. jan. 24.

Adjunk meg olyan A, B € R?*? matrixokat, melyekre AB = 0, de BA # 0.

. Bontsuk Q f6l6tt irreducibilisek szorzatara az x° + 3z + 423 4 42% + 42 + 2 polinomot.

Egy 20-adfok valos egytitthatés polinomnak hdromszoros gyoke a 2+ . Legfeljebb hanyszoros
gyoke a 137 Adjunk is példat a maximumra.

Mely kq, ko, k3, k4 egész szamokra lesz a Jfla;” a§3 ai“ polinom lexikografikusan legnagyobb tagja

rixlrizd?

Mely p primekre irreducibilis az 22 — z + 1 polinom modulo p?

Héany primitiv gyok van modulo 13 (egy mod 13 redukélt maradékrendszerben)?




