Mat. I. (BSc.) Algebra és szamelmélet: 1. vizsga (intenziv), I. rész 2023. dec. 21.

NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (45 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tobbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 6 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
részt ki sem javitjuk.

. Legyen n > 0 egész kanonikus alakja n = p{'p5?---p® (azaz a py,...,p, primek paronként

kiilénbozdek és ay, ..., a, > 0). Irjuk fel o(n) és o(n) képletét.

. Milyen tovabbi feltétellel tehetnénk igazza az alabbi hamis allitast? , Egy racionélis egytitthatos
legfeljebb harmadfoku polinom pontosan akkor irreducibilis, ha nincs racionalis gyoke.”

. Mennyi (cos(10°) + isin(10°))'? rendje?

. Mely a egész szamokra van megoldasa az ax = 10 (mod 12) kongruencianak?

. Irjuk fel a [il)) g 2 i g ﬂ permutaciot diszjunkt ciklusok szorzataként.

. Ha az M € R55 matrix determinénsa 3, mennyi det(M7T + M7T)?




10.

11.

12.
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Szémitsuk ki (} g) inverzét.

Hany (modulo 625 maradékosztély) megoldésa van az 23 — 2% +4x +1 =0 (mod 625) kongru-
encianak?

. Mi a maradék, ha a 202322°%* — 202422923 polinomot elosztjuk maradékosan az z? + z + 1

polinommal Q[z]-ben?

Mi a lexikografikusan legnagyobb tagja az (z3 + x5 + z125 — 23x4)" (23 — 23)° polinomnak?
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Bontsuk irreducibilisek szorzatara Fs f6lott az 2% — 22 — 1 polinomot.

Mely p primekre van gytke a ®15(x) polinomnak F,-ben?




